6. DU Z DISKRETKY

Lehké grafové

PRIKLAD PRVNI — [2B]

e Dokazte, Ze strom obsahuje pravé |V| — 1 hran.

® Pokud bychom méli graf, ktery je bez kruznic, ale neni souvisly — obsahuje pravé k
komponent souvislosti (souvislych ¢asti) — kolik pfesné hran obsahuje takovyto graf?
(Takovy graf se nazyva les a jisté vymyslite, pro¢.)

PRIKLAD DRUHY — [2B]

Dokazte, ze kazdy souvisly graf obsahuje (néjaky) strom jako sviij podgraf.

PRIKLAD TRETI — [2B]

Uz vite, ze aby graf byl nakreslitelny jednim tahem (a skoncili jsme tam, kde jsme zacali), musi
mit vSechny stupné sudé. Predstavme si, Zze nyni fesime stejny problém pro orientované grafy —
to jsou takové, kde kazd4 hrana mé také smér, a kdyz hranou chci projit, tak mohu jen v jejim

sméru. Vymyslete, jaka je dobra postacujici podminka na to, aby orientovany graf Sel nakreslit
jednim tahem.

Tteba urcité musi mit takovy graf zase vSechny stupné sudé, ale to neni vse — tfeba vrchol se ¢tyfmi
hranami do néj vstupujicimi a zadnou hranou vedouci ven zfejmé bude blokovat nakresleni, i kdyz
ma sudy stuper.

Nemusite dokazovat, ze podminka je i nutna.

PRIKLAD CTVRTY — [2B]

Necht G je souvisly graf s minimalnim stupném 0. Dokazte, Ze pak graf G obsahuje cestu na
alespon o + 1 vrcholech.

Napovéda: vezméte nejdelsi moznou cestu. Jeji koncovy vrchol méa stupen §. Mizeme néco fici o
jeho sousedech?



