1. DU Z DISKRETKY

Indukce, dikazy

PRIKLAD PRVNI — [2B]

Nasleduje tvrzeni a jeho dikaz. Ovérte, ze diikaz je v poradku, a pokud ne, naleznéte presné misto
v dtikazu, které je v nepotddku. (Tedy naleznéte chybu v ivaze, nehledé na tom, Ze tvrzeni nemusi
vibec platit.) Pozor na chytéky!

Tvrzeni. Mé&me piimky p1,p2,ps3, ..., Pn,n > 2, kazdé dvé jsou rtiznobézné. Pak maji vSechny
spolecny bod.

Dikaz. Provedeme jej matematickou indukci podle poc¢tu pfimek. Pro kazdé 2 piimky toto
tvrzeni plati, tedy zaklad indukce je v poradku. Pokracujme indukénim krokem. Méjme n + 1
pfimek, zatimco vime, Ze pro n (a mensi ¢isla) toto tvrzeni uz plati. Vezméme prvnich n pfimek
(vynechejme posledni pfimku), podle indukéniho pfedpokladu maji pravé jeden spoleény bod x.
Pak vezméme poslednich n pfimek (vynechejme prvni pfimku). Ty maji také podle indukéniho
predpokladu jen jeden spole¢ny bod, fikejme mu y. Vezméme si dvé piimKky, které nejsou prvni ani
posledni. Podle tvrzeni jsou tyto dvé primky rtiznobézné, tedy se protinaji v pravé jednom bodé.
Z indukcéniho predpokladu ale mame, Ze se obé protinaji jak v x, tak v y. Z toho plyne, ze v =y
a indukce je dokoncena pro n + 1 primek.

PRIKLAD DRUHY — [2B]
Dokazte, ze plati vyrok:

4|(6n® + 2n).

Znacka | se vyslovuje ,déli“ a je tim mysleno, Ze ¢islo nalevo déli ¢islo napravo. (Tedy je tieba
ukazat, ze (6n? + 2n)/4 je celym ¢islem pro vsechna n.)
PRIKLAD TRETI — [2B]
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