4. CVICENI Z MATROIDU

Dtikazy eliminaci

Predpriklad: Mé&jme kruznici C' v matroidu M, proved me minorovou operaci M /e pro jednu hranu
e ¢ C, co neni smycka ani kosmycka. Dokazeme, Ze mnozina C' uvniti M /e se nemuze skladat
z disjunktniho sjednoceni C' = C" + I pro C” kruznici v M /e a I nezavislou v M /e.

PRIKLAD PRVNI Dokazte, ze pokud C' je kruznice v M a e ¢ C, tak C jako mnozina uvnitt
M /e neni disjunktni sjednoceni tii a vice kruznic.

PRIKLAD DRUHY Dokazte variantu elimina¢niho lemmatu pro kruznice, zvaného strong cir-
cuit elimination:

Mgjme kruznice Cy, Cy a vyberme si elementy p € C1 N Cy a z € C \ Cy. Pak existuje Cj takova, ze
ZGng (01U02)—p.

PRIKLAD TRETI Dokazte charakterizaci kruznic v kontrahovaném minoru, kterou jsme min-
ule nestihli:
C" je kruznici v M /T, pravé kdyz C” je libovolny C-minimalni prvek z {C'\ T|C € C(M)}.

PRIKLAD CTVRTY  Nasledujici induktivni zesileni (C3) skoro plati, ale opravdu jen skoro.
Zkuste ho vyvratit.

Mame C € C, mé&jme také X C C' a pro kazdy element x € X jednu pfislusnou kruznici C, €
C,C # C,. Po C, pozadujeme, aby = € C, a také, aby x ¢ C, pro y # z. Pak plati, ze 3C" € C
' C(CUU, G\ X,

PRIKLAD PATY Eliminacni findle: Dokazte tranzitivnost relace ,,byt na spole¢né kruznici®
pro matroidy.

Cili: Necht z, y € C1, y, 2z € Oy, pak existuje C5 takova, ze x, z € Cs.

Napovéda: Postupujte indukei t¥eba podle n = |Cy \ C4|. Bude se hodit silna eliminace.



