8. CVICENI Z KG 2, PONDELI 3.4.

Perfektni grafy

1. Liché antidiry nejsou perfektni. Ukaizte, ze doplnék liché kruznice na alespoil péti
vrcholech, tedy Co,.1 pro k > 2, neni perfektni a specidlné mé vétsi barevnost x nez
klikovost w.

2. Split grafy jsou perfektni. Split graf je takovy graf, v ném? lze rozdélit vrcholy na
dvé ¢asti K a N, pricemz K tvoif kliku a N nezéavislou mnozinu (hrany mezi K a N
mohou byt libovolné) — ukazte, ze takové grafy jsou perfektni.

3. Ukaite, Ze doplnky bipartitnich grafii jsou perfektni a to bez pouZiti slabé véty o
perfektnich grafech.

4. Rozsdhld nezdvisla mnozina (RoNeMno). Dokazte, Ze v libovolném perfektnim
grafu existuje RoNeMno, tedy nezavisla mnozina protinajici vSechny kliky v G veli-
kosti w(G) (¢ili obsahuje alespon jeden vrchol z kazdé nejvetsi kliky). Jak zajistit, aby
nalezené RoNeMno obsahovalo predepsany vrchol?

9. Opacny smeér. M&me G takovy, Ze kazdy jeho indukovany podgraf ma RoNeMno.
Ukazte, ze G je perfektni.

6. Nafouknuti vrcholu. Necht G je graf a v jeho vrchol. Bud H graf, v némz nahradime
v klikou, pricemz vrcholy v klice maji stejné sousedy mimo kliku jako mélo v. Ukazte,
ze G je perfektni praveé tehdy, kdyz H je perfektni.



