1. CVICENI Z KG 2, PONDELI 13.2 14:00

Parovani

1. Rozcvicka. UkaZte, Ze nasledujici bipartitni graf nemd péarovani, které pokryje
(prifadi déarek) vSem lidem A-E.
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2. Opakovdnd.
e Jak najit nejvetsi parovani v bipartitnim grafu?
e Dokazte Konigovu-Egervaryho vétu:

Theorem 1 (Konig 31, Egervary '31). V bipartitnim grafu je velikost nejmensiho
vrcholového pokryti rovna velikosti nejvétsiho parovdnd.

3. Kombinace dvou pdrovdni. Mé&jme bipartitni graf G = (AUB, E). Predpokladejme,
ze existuje parovani My, které pokryje mnozinu X4 C A, a jiné parovani Mp, které
pokryje mnozinu Xg C B. Najdéte parovani, které pokryje mnozinu X4 U Xp.

4. Zména pdrovdni a zlepSujict cesty. Necht M a M’ jsou parovani v grafu G tz. M’
vznikne z M prohozenim hran na stfidavé cesté sudé délky. Ukazte, ze v G existuje
volné stridava cesta viuci M prave kdyz takova cesta existuje vuci M'.

9. Euxistence zlepsugici cesty. Dokazte, Ze parovani je nejvétsi prave tehdy, kdyz nee-
xistuje volna stridava cesta.



6. Polygony. Dostali jsme dva ¢tverce papiru o obsahu pfesné 2023, oba rozdélené na
2023 mnohothelnikii o jednotkovém obsahu Rozdéleni na mnohotihelniky muze byt na
kazdém papite rizné. Polozime papiry na sebe a chceme je propichnout 2023 krat tak,
abychom propichli vnitiek kazdého mnohotihelniku na obou papirech (4046 propichnuti
by bylo trivialni, stacilo by vzit propichat kazdy papir zvlast).

7. Zobecnény Hall pro dva reprezentanty. Méjme bipartitni graf G = (AU B, E) a
predpokladejme, Ze pro viechna S C A : |[N(S)| > 2|S|. Ukazte, Ze muzZeme vybrat
podmnozinu hran M takovou, ze kazdy vrchol z A je v pravé dvou hranach z M a
kazdy vrchol z B je nejvyse v jedné hrané z M.



