MATEMATICKE DOVEDNOSTI: DUKAZY

pfimo, nepfimo (obménou), sporem ¢i indukei

Diikazy indukci:

1. Pro kazdé prirozené n > 4 plati 2" < n!.

2. Fibonacciho posloupnost (F;) je definovana nasledovné: Fy = 0, F} = 1 a F, =
F, 1+ F,_s pron > 1. Dokazte:

a) D = Fhp— 1

b) %<Fn<1,7npr0n>0

¢) F, a F,1 jsou nesoudélna.

3. Necht ag=1,a1 =2 a a2 = 2a,41 —a, pron=20,1,2,.... Potom a, =n + 1.

4. Dokazte, ze pro kazdé n > 0 déli n primek rovinu na nejvyse @ + 1 Césti.

5. Pro kazdé n > 1 plati
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6. Kazdé prirozené ¢islo vétsi rovné dvéma ma prvociselného délitele.

Dalsi dikazy piimo, nepiimo (obménou) ¢i sporem:

7. Rozcvicka: Pro libovolna redlné éisla a, b plati nerovnost a? + b >= 2ab.
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8. Z minula: Pro libovolné celé n plati, ze n® — n je délitelné tfemi. (Bonus: n’ — n je

délitelné sedmi.)

9. Z muinula: Pro libovolna celé ¢isla n a m dokazte, ze n a m jsou obé licha pravé tehdy,
kdyz n - m je liché.

10. Existuje nekonec¢né mnoho prvocisel.

11. Pokud a,b a c jsou liché ¢isla, pak rovnice az? + bz + ¢ = 0 nemé zadné celociselné
reSeni.
(Tezst varianta: takova rovnice nemd ani zadné raciondlni feseni.)

12. Kazdé liché celé cislo 1ze zapsat jako rozdil druhych mocnin dvou celych ¢isel.

13. Je-li ¢islo zapsané v desitkové soustavé pomoci samych jednicek prvocislo, pocet
pouzitych jednicek je také prvocislo. (Plati opacné implikace?)



