9. CVICENI Z LINEARNI ALGEBRY 1.

Vektorové prostory: linearni kombinace, obaly, (ne)zavislost, generatory, etc.

PRIKLAD PRVNI Zjistéte, zda se vektor v da ziskat jako linedrni kombinace vek-

tort z mnoziny A nad télesem T, tedy jestli v € span(A):

a) v=(6,5—-4)T A={(4,1,-2)T, (1,2, -1, (3,4, -1} a T =R,

by v=(>i,-1)T, A={(1,)7,(6,1-9)T}aT=C,

c)v=(7,-2,))T, A ={(2,3,17,(1,-6,8)T,(57,3)T} a T = R (v zavislosti na
A €R).

PRIKLAD DRUHY Zjistéte, zda jsou nésledujici vektory v daném vektorovém pros-
toru linearné zavislé nebo nezévislé:

a) (2,0,3),(1,-1,1),(0,2,1) v R3,

b) (0,1,1,1),(1,0,1,1),(1,1,0,1),(1,1,1,0) v R* a v Z3,

PRIKLAD TRETI Necht u, v, w jsou linearné nezavislé vektory z vektorového pros-
toru V' nad R. Rozhodnéte, zdali jsou nasledujici mnoziny linearné zavislé ¢i nezavislé.
a) {u, u+v, u+ w}.

b) {u—v, u—w,v—w}.

PRIKLAD CTVRTY  Budte U,V podprostory prostoru W. Dokazte, ze U NV = {o}
pravé tehdy, kdyz kazdy vektor x € U + V se d& jednoznacné zapsat jako x = u + v,
kdeueU,veV.

Na rozmyslent:

PRIKLAD PATY Vyjédiete 7o — 7 jako linedrni kombinaci polynomi x4 x, x + 2
a x? —x + 3 nad R.

PRIKLAD SESTY Uvazme vektorovy prostor vsech funkci z N do Zsy. Pro 7 € N
bud a; funkce, kterd prvek i zobrazi na 1 a vse ostatni na 0. Bud b funkce, ktera vse
zobrazi na jednic¢ku. Lezi b v linearnim obalu span{a;,i € N}?



